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 ممخّص  
 

يحاوؿ ىذا البحث تسميط الضوء عمى مسألة أساسية وىامة في المنطؽ الرمزي وىي مسألة حساب القضايا في 
منطؽ برتراند رسؿ، والتي مف خلاليا نستطيع التعرؼ عمى أنواع القضايا عند رسؿ وعلاقتيا بالوقائع  نظراً للارتباط 

.  الكبير بينيما، ونتعرؼ أيضاً عمى وجية نظره مف القضية الحممية الأرسطية
ويتناوؿ ىذا البحث مسألة دواؿ الصدؽ البسيطة التي يعالجيا حساب القضايا ويتضمنيا عمى ىيئة نسؽ 

. استنباطي، ويوضح الفرؽ الواضح بيف المزوـ المادي والمزوـ الصوري
.  ويتناوؿ أخيراً النسؽ الاستنباطي في حساب القضايا مف خلاؿ كتاب المبادئ الرياضية

 
 

. حساب القضايا، دواؿ الصدؽ، النسؽ الاستنباطي، المزوـ المادي والمزوـ الصوري: الكممات المفتاحية
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  ABSTRACT    

 

This  research tries  to concentrate on an essential and  important  issue in symbolic 

logic, which is the calculus of propositions in Rassell's logic. 

By studying this issue we will be able to understand propositions in Rassell's logic 

and its relationship with  facts   because of the great relationship between them. also we are 

going to know his opinion of  Aristote's Categorical proposition. 

This research aims to study the issue of simple truth functions which are treated by 

calculus of propositions and deals with it as axiomatic  and clarify the difference between 

material implication and formal implication. 

Finally it studies the axiomatic in calculus of propositions depending on the book 

principles of mathematics.    

 

Key words: Calculus of propositions, truth functions, axiomatic, material implication and 

formal implication. 
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:  مقدمة
تعرّؼ عمى .  أسيـ بشكؿ كبير في مجاؿ الرياضيات والمنطؽ (1970 -1872) برتراند رسؿ فيمسوؼ انجميزي

صحيح أنّو . اىتّـَ بأبحاث المنطؽ بشكؿ كبير إلّا أنّو أولى اىتماماً كبيراً لمنطؽ القضايا. إنتاج بيانو وفريجو وطوّرىما
إلّا أفّ ، فقد سبقو إليو أرسطو إضافة إلى مجموعة مف الفلاسفة المعاصريف، لـ يكف أوّؿ مَفْ تناوؿ ىذا الموضوع
فمف المعروؼ أفّ فريجو ىو الذي وضع مبادئ حساب القضايا كّـَ ظير بصورتو . محاولتو كانت أككر نضجاً وتطويراً 

وىو عمؿٌ يُعدُّ مف أعظـ . الحالية والأساسية عند وايتيد ورسؿ المذيف قاما بأضخـ عمؿ في إقامة المنطؽ الرياضي
الذي ظير في كلاكة أجزاء  (المبادئ الرياضية)وذلؾ في كتابيما المشترؾ ، الأعماؿ التي قاـ بيا الفكر الإنساني

وتمكّنا مف خلالو مف ردّ ، ففي ىذا الكتاب قاما بوضع فمسفة الرياضيات عمى أساس جديد. (1913 -1910)
وبيذا فإفَّ القضايا الرياضية يمكف أف تستنبط مف قضايا منطقية بحتة مع استخداـ حدود ، الرياضيات إلى المنطؽ

وييمنا أف نقوؿ عف ىذا الكتاب أنّو أقاـ المنطؽ عمى شكؿ نسؽ استنباطي يقوـ عمى فكرتيف غير . منطقية خالصة
. معرفتيف ومصادرات خمسة

:  إفَّ ما أقدمو في ىذا البحث ليس أككر مف محاولة لبياف أبرز النقاط في حساب القضايا في منطؽ برتراند رسؿ
ففي الفصؿ الأوؿ أقوـ باستعراض تحميؿ رسؿ لمقضايا وىو بمكابة تصنيؼ لمصور المنطقية لمقضايا فقد ميّز بيف 

كما أقوـ . ومنيا القضية الذرية الذي كاف لو الفضؿ في إضافتيا إلى المنطؽ الرمزي، خمسة أنواع مف القضايا
باستعراض وجية نظره في القضية الحممية التي اعتبرىا أرسطو أبسط صورة لمتقرير أو الانكار ولا تتقيّد بأيّ شرط مف 

إلّا أفَّ موقفو يختمؼ عف موقؼ رسؿ الذي نظر إلييا عمى أنّيا تنحؿّ إلى ما ىو أبسط منيا وأنّيا في حقيقتيا ، الشروط 
والبحث في مجاؿ القضايا يستدعي معرفة معنى الواقعة وذلؾ بسبب الارتباط بيف معنى الواقعة ومعنى . شرطية متصمة

فالعلاقة بيف الوقائع والقضايا ىي علاقة تناظرية أي أفَّ لكؿّ قضية  واقعة مناظرة تكوف عمى أساسيا القضية ، القضية 
فالقضية ىي ما تحتمؿ الصدؽ والكذب مع تحميؿ عميؽ وذلؾ بربط الصدؽ والكذب في القضية . إمّا صادقة أو كاذبة

. بالوقائع
. وبإيضاح الفرؽ بيف المزوـ المادي والصوري، كما أقوـ في الفصؿ الكاني باستعراض أبسط دواؿ الصدؽ

، فيمكننا القوؿ إفَّ الاختلاؼ بينيما ىو أفَّ المزوـ المادي يقوـ بيف قضايا بينما يقوـ المزوـ الصوري بيف دالات القضايا
والمزوـ المادي أساس ، والمزوـ المادي غير مرتبط بالمعنى العادي بينما المزوـ الصوري فيما يرى رسؿ مرتبط بالمعنى

نظرية الاستنباط أو ما يعرؼ الآف بحساب القضايا أو دواؿ الصدؽ بينما المزوـ الصوري أساس نظرية المتغيرات 
 (المبادئ الرياضية)كما أستعرض أخيراً النسؽ الاستنباطي في حساب القضايا كما جاء في كتاب . الظاىرية عند رسؿ

وذلؾ باستنباطيا مف ، فاليدؼ مف حساب القضايا ىو الوصوؿ إلى صيغ صادقة دائماً ىي نظريات ذلؾ الحساب
. والتي نضعيا صريحة واضحة منذ البدء، طائفة اللامعرفات والتعريفات والمصادرات

 
: أىمية البحث وأىدافو

أىمية البحث تأتي مف كونو يرتبط بعدة فروع عممية لعؿ أىميا الرياضيات، فالصورة العامة لمرياضيات تسير 
أي إذا ما صدقت المقدمات صدقت النتائج اللازمة عنيا حيث أف مفيوـ الاستنباط أو  ( ؾ ∁ؽ)بطبيعتيا وفؽ التالي 

. حساب القضايا يجسد بدقة ىذه الصورة
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أما اليدؼ مف البحث فيو تبياف الاختلاؼ الواضح بيف تحميؿ رسؿ لمقضية الحممية وتصور المنطؽ التقميدي 
ليا، وبياف التمييز الدقيؽ الذي قدمو رسؿ بيف المزوـ المادي والمزوـ الصوري؛ ىذا التمييز الذي يمكف أف يتطور مف 

كما أنو ييدؼ إلى بياف الفضؿ الذي قدمو رسؿ في إضافة القضية . خلالو عمى حد تعبير رسؿ النسؽ المنطقي ككؿ
.  الذرية إلى المنطؽ الرمزي وربط صدقيا أو كذبيا بالواقعة الفعمية

 
: منيجية البحث

ولعؿ أنسب منيج ليذا الموضوع ىو المنيج التحميمي الإحصائي أو الرياضي الذي يساعدنا عمى شرح وتحميؿ 
. الككير مف الأفكار التي يكيرىا ىذا الموضوع

كما أف البحث فرض عمينا اتباع المنيج المقارف لمكشؼ عف بعض نقاط الالتقاء والاختلاؼ بيف تفسير رسؿ 
. لبعض الأفكار المنطقية وتصور المنطؽ التقميدي ليا

 
: الدراسات السابقة حول الموضوع

بحسب اطلاعنا لا توجد دراسة أكاديمية تناولت ىذا الموضوع، فمـ نجد كتاباً أو رسالة حممت عنواف حساب 
ف كاف يوجد كتباً تناولت مف بيف ما تناولتو ىذا الموضوع بصورة عامة، إلا أنيا لـ  القضايا في منطؽ برتراند رسؿ،، وا 
تتناوؿ إلا جانب محدد منو، وستكوف ىذه الكتب مراجع ىامة لبحكنا، مما يعني أف تناولي ليذا الموضوع أمر مشروع 

.  تماماً 
 

: النتائج والمناقشة
القضايا وأنواعيا عند رسل :    أوولاً 

 :تعريف القضية - أ
إفَّ ما نقصده بالقضية ىو في الأساس شكؿ أو صورة لمكممات التي تعبّر عف ما ىو ):يُعرّؼ رسؿ القضية بقولو

وما أقصده بأساس ىو أنّني لا أرغب في إقصاء الرموز المفظية أو حتى مجرد الأفكار التي ليا . صادؽ أو كاذب
وبالتالي ، ولكنّني أتصوّر أفَّ مفردة قضية في حدِّ ذاتيا يجب أف تكوف محدودة بقدر ما بما يُسمّى رموز. خاصية رمزية

ىما قضيتيف  (سقراط ليس فاف )و (سقراط فاف ) فإف قولنا 1(فيذه الرموز يمكف اعتبارىا تعبيراً عف الصدؽ أو الكذب
 + 2 = a2+ 2ab(a+b) أما العبارة  . (خمسة وخمسة يساوي تسعة )و  (خمسة وخمسة يساوي عشرة )وكذلؾ قولنا 

b2 أما ا إذا افترضنا أف .   ليست قضية لوحدىا لأنيا لا تحكـ بشيء معيفaو b عدديف أيا كانا أي أنيما يأخذاف 
ولكف بدوف أف يفترض مكؿ ىذا الافتراض فإنيا . جميع القيـ الممكنة أو يأخذاف كذا وكذا مف القيـ تصبح بذلؾ قضايا

.  تكوف دواؿ قضايا
عبارة تحتوي عمى مكوّف غير محدد أو أككر بحيث لا تصبح العبارة قضية إلّا عندما تحدد قيـ : فدالة القضية

ولا معنى ليا بمفردىا وليست ، دالة قضية لا قضية (س إنساف )ؼ عنى سبيؿ المكاؿ عندما أقوؿ. 2ليذه المكونات
                                                 

، 2009، البحرين، جامعة البحرين،الطبعة الأولى، عبد المطيف الصدقي.ترجمة د، مدخل إلى فمسفة الرياضيات.  رسل، برتراند -1
 163ص

 .164نفس المصدر، ص - 2
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فعندما نعطي قيمة لممتغّير فإنيا تصبح قضية صادقة أو . لكنيا تكتسب وتحتمؿ الصدؽ والكذب، صادقة ولا كاذبة
. قضية كاذبة (ىرـ خوفو إنساف)قضية صادقة، بينما  (سقراط إنساف)كاذبة، فقولنا 

 :أنواع القضايا - ب
: يميز رسؿ بيف خمسة أنواع مف القضايا يتناوليا بالتحميؿ وىي

. القضية الوجودية، القضية العامة عمومية تامة، القضية العامة، القضية المركبة، القضية الذرية
 :يعرفيا رسؿ في كتاب برنكبيا عمى أنيا: القضية الذرية -1
 .(كؿّ أو بعض)والتي لا تحوي كممات ، القضية التي لا تحوي أيّ جزء ممّا يكوف في ذاتو قضية - أ

 .1القضية التي تقرّر أفَّ لشيءٍ ما صفة معينة أو إفَّ عدة أشياء عمى علاقة معينة فيما بينيا - ب
إلّا أنّيا جميعاً تمكّؿ ، وعمى الرغـ مف أفَّ القضايا الذرية قد تكوف ليا أية صورة مف عدد لا متناه مف الصور

.  وجميع القضايا الأخرى ىي قضايا مف أنواع أككر تركيباً ، نوعاً واحداً مف القضايا
، وكمّيا إيجابي طبعاً لأفَّ التجربة لا (أ أكبر مف ب )،  (ىذا قبؿ ذاؾ)،  (ىذا أحمر)ومف أمكمة القضايا الذرية 

ولكفَّ العمـ قد يؤدي بؾ إلى العدوؿ عف الموقؼ الإيجابي  فيدخؿ . (النفي)تكوف سمبية أي لا تمدّنا مباشرة بفكرة 
ف أىـ ما يميّز ىذه . 2أيضاً  (ذرية)المنطؽ أوؿ عممياتو وىي النفي عمى قضية ذرية منفردة فتبقى القضية المنفية  وا 

أي بالنّظر إلى الواقعة الفعمية التي تكوّف ىذه ، القضايا ىو أنّنا لا نعرؼ ما إذا كانت مقررة أو منكرة إلّا بطريقة تجريبية
فَّ ىذه القضايا لا تنحؿّ إلى قضايا أبسط منيا بؿ إلى الألفاظ المركبة منيا، القضايا مناظرة ليا . 3وا 

وىذه القضية برأي رسؿ ، قضية شخصية يُسند منيا صفة إلى شيء جزئي:  فالقضية الذرية عند رسؿ نوعاف
. 4وقضية علاقة تربط شيئيف بعلاقة ما. ىي القضية الحممية بالمعنى الدقيؽ

أفَّ الجزئي ىو ما : ويعطي رسؿ لمفرد تعريفات عدة منيا،  إفَّ موضوع القضية الذرية ىو الفرد أو الجزيء
فَّ الجزئيات ىي حدود العلاقات في القضية الذرية فّ الألفاظ التي تعبر . 5يمكف أف يكوف موضوعاً في قضية ذرية وا  وا 

فأسماء الأعلاـ ىي وحدىا القادرة عمى الدلالة عمى ، عف الجزئيات في القضايا ىي مف الناحية النظرية أسماء الأعلاـ
. (ذاؾ)و  (ىذا)ويقرر رسؿ أفّ الألفاظ الوحيدة التي تستخدميا كأسماء بيذا المعنى ىي أسماء الإشارة مكؿ . الجزئيات

فالجزئيات لا يمكف أف تكوف مف نوع الموضوعات الفيزيقية بؿ بالأحرى مف نوع المعطيات الحسية أو المدركات الحسية 
وبالتالي لا تكوف ، لأفَّ معرفتنا بيا مستدؿّ عمييا، لأنّنا لا نكوف تبعاً لرسؿ عمى معرفة مباشرة بالموضوعات الفيزيقة

تمؾ التي يقصدىا رسؿ حيف يتحدث ، وما نعرفو بدوف استدلاؿ إنّما ىو المعطيات الحسية أو المدركات الحسية. يقينية
نّو الذي لف يكوف محمولًا في قضية. 6عف الجزئيات . فالجزئي الاسمي ىو الموضوع الحقيقي لمحمؿ وا 

ذا كاف فيـ الاسـ لا يتّـ إلّا بالمعرفة المباشرة بالجزئية التي يسمييا الاسـ، إلا أننا في فيـ المحموؿ لسنا  وا 
. محتاجيف لمكؿ ىذه المعرفة

                                                 
 .179ص، 1973، بيروت، دار النيضة العربية، المنطق الرمزي نشأتو وتطوره. زيدان، محمود فيمي-  1
 172-171ص، 1973، بيروت، دار النيضة العربية، 1ط، أصول المنطق الرياضي. الفندي، محمد ثابت-  2
. 251-249، ص1976دار المعارف، مصر، ، فمسفة برتراند رسل.  رشوان، محمد ميران- 3
. 179المنطق الرمزي نشأتو وتطوره، ص. زيدان، محمود فيمي - 4
 .181-179ص، نفس المرجع- 5
. 254-253ص، فمسفة برتراند رسل.  رشوان، محمد ميران-6
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ولسنا محتاجيف إلى أف يكوف أمامنا ، إنّما ىو فيمنا لما يعنيو القوؿ أفّ شيئاً ما ىو أحمر (أحمر)ففيمنا لػكممة 
نما عمينا أف نعرؼ ماذا يعني القوؿ بأفّ شيئاً ماىو أحمر وبعبارة أدؽ لابدّ أف تفيـ الصورة . شيء جزئي أحمر الموف، وا 

. 1والمحمولات لا يمكف أف ترد إلّا محمولات، أي معنى إسنادنا الحمرة إلى شيء ما (شيء أحمر)
: (الجزيئية)القضايا المركبة -2

إذ أفَّ القضايا . 2(القضايا الجزئية)ويسمييا رسؿ ، إلى جوار القضايا الذرية توجد القضايا المركبة مف الذرية
وىذه القضايا يرمز ليا بحرفيف أو . 3الذرية الداخمة فييا تدخؿ بنفس الطريقة التي تدخؿ بيا الذرة في تركيب الجزيئات

أو  (الوصؿ)أو  (بالفصؿ)فالتركيب المنطقي بيف القضايا الذرية إنّما يتّـ عند رسؿ ، أككر وذلؾ حسب التركيب
. 4أو بالجمع بيف عمميتيف أو أككر مف تمؾ العمميات كمّيا بما فييا النفي، (المساواة)أو  (التضمف)

ففي حالة . أف تكوف صادقة أو كاذبة كالقضايا الذرية ولكف بطريقة مختمفة (الجزيئية)ويمكف لمقضايا المركبة
فسيكوف لدينا واقعتاف  (ؾ،ؽ)لكف إذا كاف لدينا ، القضايا الذرية تكوف ىناؾ واقعة ىي التي تجعميا صادقة أو كاذبة

وكمتا ، وستكوف ىناؾ الواقعة المناظرة لػ ؽ وتمؾ التي تناظر ؾ،مختمفتاف يتوقؼ عمييما صدؽ قضيتنا المركبة أو كذبيا
وما ينطبؽ عمى ىذه القضية الانفصالية ينطبؽ عمى . أو كذبيما (ؽ أو ؾ)القضيتيف ملائمتاف لمكشؼ عف صدؽ 

دواؿ )ويطمؽ رسؿ عمى ىذه القضايا المركبة اسـ . (ؾ و ؽ)والقضية العطفية ، (إذا كانت ؽ كانت ؾ)قضية المزوـ
 .  5(الصدؽ

في برنكبيا مف صيغة رمزية لقضية مركبة بحيث تتوقؼ قيمة صدقيا عمى قيمة صدؽ  (دالة الصدؽ)وتتألؼ 
وتعتمد تمؾ القواعد عمى المعنى الذي نعطيو لمكابت ، ويحكـ ىذه القيمة قواعد معينة. كؿّ قضية مف القضايا التي تؤلّفيا

ويمكف القوؿ بعبارة أخرى أفّ تعريؼ الكوابت بالإضافة إلى صدؽ ، المنطقي الوارد في ىذه القضية المركبة أو تمؾ
ومف كّـَ تتعدد قواعد صدؽ القضية . القضيتيف البسيطتيف أو كذبيما ىما المذاف يحدداف قيمة صدؽ القضية المركبة

. 6المركبة بتعدد الكوابت الواردة فييا
: القضية العامة -3

القضايا العامة بالمعنى الذي نتحدث عنو ىنا ىي تمؾ التي تناظر القضايا الكمية الموجبة والسالبة في المنطؽ 
. ولكف الفرؽ كبير بيف تفسير رسؿ لمقضايا العامة وتصوّر المنطؽ التقميدي لمقضايا الكمية، الأرسطي

نّما ىي في حقيقتيا شرطية متصمة، القضية العامة ليست حممية كما ظفَّ التقميديوف فيي مجرد قضية . 7وا 
وىذا ىو المعنى الذي يعطيو المناطقة المعاصروف لمعنى السور ، شرطية متصمة لا تقرر إلّا أفّ مقدميا يستمزـ تالييا

. فما دامت ىذه القضية شرطية متصمة فيي لا تقرر شيئاً . 8فيي عندىـ لا تعني أككر مف مجرد الشرط، الكمي

                                                 
 .256ص، نفس المرجع -  1
. 172ص، أصول المنطق الرياضي. الفندي، محمد ثابت-  2
. 257ص، فمسفة برتراند رسل. رشوان، محمد ميران-  3
. 172ص، أصول المنطق الرياضي.  محمد ثابتالفندي،- 4
. 258-257ص، فمسفة برتراند رسل . محمد ميرانرشوان، - 5
. 186-185ص، المنطق الرمزي نشأتو وتطوره.  محمود فيميزيدان،- 6
 189ص، نفس المرجع -  7
. 158ص، 1982دمشق ، جامعة دمشق، مقدمة في المنطق الرمزي. محمد ميرانرشوان، - 8
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أي أفَّ ، (إذا  كانت س ىذه برقاً فسيصحبيا رعد): كاف معنى ذلؾ (البرؽ دائماً يصحبو رعد): فإف قمت مكلاً 
أمّا صدؽ العبارة العامة فيعتمد . العبارة العامة ما ىي إلّا تعميـ لأمكمة جزئية وليس في عالـ الواقع إلّا الأمكمة الجزئية

فالعبارة بذاتيا لا يمكف وصفيا بالصدؽ . عمى صدؽ عدد مف القضايا البسيطة التي يكوف موضوع كؿلٍّ منيا فرداً جزئياً 
 (قيمة)وىذا شبيو بوضع معموـ مكاف مجيوؿ أو وضع ، إلّا إذا حممنا مكاف موضوعيا الكمي فرداً جزئياً  (أو الكذب)

. 1ولو كاف ذلؾ كذلؾ كانت العبارة العامة دالة قضية لا قضية، كابتة مكاف الرمز المتغيّر
وما يقصده رسؿ بدالة . لا تقرر أككر مف صدؽ جميع قيـ دالة قضية ما (كؿ الإغريؽ رجاؿ)فالقضية العامة 

القضية التي سبؽ أف أشرنا إلييا ىو أنّيا العبارة التي تحتوي عمى جزء أساسي غير محدد أو أككر بحيث لا تصبح 
. العبارة قضية إلّا عند تعييف قيـ ليذه المكونات

إذا ): فقولي مكلاً .  فكؿّ مبدأ عاـ مف مبادئ المنطؽ ممكف التطبيؽ عمى كؿّ حالة جزئية مف حالات الوجود
، ىو قوؿ صادؽ عمى كؿ حالة تشير إلييا س  (كّـَ تبيّف صدؽ س لزـ أف تكوف ص صادقة، كاف س يمزـ عنيا ص

وعمى ىذا الاعتبار تكوف مبادئ المنطؽ كمّيا دالات لقضايا مما يصدؽ عمى كؿّ . ص كائنة ما كانت س أو ص
.  2الحالات

نعني بعض قوانيف ، وقد توّصؿ رسؿ في تحميمو لمقضية العامة إلى أفَّ بعض قوانيف المنطؽ التقميدي كاذبة
. وبعض قوانيف الاستدلاؿ المباشر، التقابؿ بيف القضايا

بينما رأى رسؿ أنّيما تصدقاف معاً إذا دؿَّ ، فالمنطؽ التقميدي رأى أفَّ القضيتيف المتضادتيف لا تصدقاف معاً 
ذا صحَّ ىذا فلا محؿّ إذف لمتفرقة في القواعد التي توضع لكؿّ منيما في . 3موضوعيما عمى صنؼ فارغ العكس  )وا 

لكنيا لا ( لا ؾ ىي ص)عكساً مستوياً فتكوف ( لا ص ىي ؾ)ذلؾ أفَّ القواعد التقميدية تجيز عكس ، مكلاً  (المستوي
 (لا ؾ ىي ص)إذ مادامت . (بعض ؾ ىي ص)إلّا إذا حوّلناىا إلى جزئية وقمنا (كؿّ ص ىي ؾ)تجيز ذلؾ في 

صادقة كذلؾ عمى  (كؿ ؾ ىي ص)كانت،صادقة عمى الرغـ مف عدـ اشتراط وجود جزئيات يصدؽ عمييا الرمز ؾ
، ومف مبادئ المنطؽ التقميدي في تقابؿ القضايا أنّو إذا صدقت الكمية صدقت الجزئية المداخمة معيا. 4نفس الأساس

فالصدؽ . إذ لا يمكف الانتقاؿ مف وجود إلى وجود، بينما رأى رسؿ أفَّ الجزئية لا تصدؽ إذا كاف موضوع الكمية فارغاً 
إذا )فالقضية الشرطية ، (ؾ)لزـ عف ذلؾ أف تكوف  (ص)في العبارة الكمية ىو إكبات لعلاقة الشرط إذا كاف ىنالؾ 

.  لا يمزـ عنيا وقوع ص (كانت ص كانت ؾ
بينما ، وقد رأى المنطؽ التقميدي أفَّ الكمية الموجبة تُعكَس إلى جزئية موجبة وأنّيما متكافئاف في المعنى والصدؽ

وبعبارة أخرى لا يمكف مف القضية الكمية أف تستدؿ ، رأى رسؿ أفّّ ىما لف يكونا متكافئيف إذا كاف الموضوع فارغاً 
.  (بعض)إلى  (كؿّ )الجزئية الداخمة فييا أو عكسيا بعد تغيير سورىا مف 

وبالمكؿ يصبح الضرب الأوؿ مف الشكؿ الكالث مف أشكاؿ القياس التقميدي فاسداً إذا لـ يكف لموضوع المقدمات 
أي ننتقؿ ممّا لا ينطوي عمى تقرير وجود واقعي إلى ، أفراد في الواقع لأنّنا ننتقؿ مف مقدمتيف كميتيف إلى نتيجة جزئية

                                                 
. 181ص، 1956، القاىرة، مكتبة اونجمو المصرية، الطبعة الثانية، 1المنطق الوضعي ج.  زكي نجيب محمود،- 1
 .183ص، نفس المرجع- 2
. 191ص، المنطق الرمزي نشأتو وتطوره.  محمود فيميزيدان،- 3
 .186ص، 1المنطق الوضعي ج.  زكي نجيب محمود،- 4
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وقد تنبّو ليبنتز إلى خطأ ىذا القياس إلّا أفَّ احترامو لأرسطو أدّى إلى إخفاقو في إظيار . 1تقرير وجود واقعي وىو باطؿ
. ذلؾ

: القضية العامة عمومية تامة -4
وقد كاف . 2ويعني بيا رسؿ القضايا ودواؿ القضايا التي لا تشتمؿ إلّا عمى متغيرات ولا شيء غير المتغيرات

: وىذه أمكمة ليذا النوع مف القضايا. يقصد بيا رسؿ القضايا المنطقية أو الحقائؽ المنطقية
. (الرموز ىنا متغيرات لقضايا) (فإفَّ أ  يتضمف جػ، وب يتضمف جػ ، إذا كاف أ يتضمف ب) -1
الرموز ىنا ) (فإفَّ كؿّ أفراد آ أفراد في جػ،وكؿ أفراد ب أفراد في جػ ، إذا كاف كؿّ أفراد آ أفراداً في ب)- 2

. (متغيرات لأصناؼ
ىػ متغيّر يرمز إلى العضو في ) (فإفَّ ىػ فرد في ب، و ىػ أحد أفراد آ، إذا كاف كؿّ أفراد آ أفراداً في ب)- 3

. (صنؼ
. لكفَّ رسؿ وجد صعوبة في تعريؼ القضية المنطقية وذلؾ في البحث عف خاصية تميّزىا عف القضايا الأخرى
ذا أردنا أف نشير إلى موقؼ رسؿ حوؿ القضية المنطقية قمنا أفَّ القضية المنطقية عند رسؿ صادقة دائماً  ولا ،وا 

نّنا ندرؾ صدقيا حالما نفيـ ، ولا يكذبيا أي مكؿ تجريبي، يعتمد صدقيا عمى ملاحظات حسية أو تحقيؽ تجريبي وا 
نّيا تنطوي عمى علاقات معينة اليوية وعدـ التناقض ، معاني الألفاظ الواردة فييا ونعرؼ استخداميا الصحيح وا 

. 3والتضمّف
: القضايا الوجودية -5

أي تمؾ التي تدور حوؿ . القضايا الوجودية ىي ما تقابؿ في المنطؽ الأرسطي القضايا الجزئية الموجبة والسالبة
. (بعض)

نّما أذاب موقفيما معاً وأعطى لو ، ليس لرسؿ نظرية جديدة في القضايا الوجودية أككر مّما قالو فريجو وبيانو وا 
، فرسؿ يفيـ الوجود ىنا بمعنى خاص يرتبط بفكرتو عف دالة القضية. 4عرضاً مختمفاً يرتبط بنظريتو في دالة القضية

إذ ، فحينما نأخذ دالة قضية ونقرر أنّيا ممكنة أي صادقة أحياناً فإفَّ ذلؾ يقدـ في اعتقاده المعنى الأساسي لموجود
فمو أخذنا . يمكننا أف نعبّر عف ذلؾ بالقوؿ أفَّ ىناؾ قيمة واحدة عمى الأقؿ لػِ س تكوف دالة القضية بالنسبة ليا صادقة

ويحمؿ رسؿ قضايا الوجود مكؿ . 5لكانت ىناؾ قيمة واحدة عمى الأقؿ لػِ س يكوف ىذا صادقاً بالنسبة ليا (س إنساف)
ىذه . لأنني لا أعرؼ أحداً ىناؾ،لكني لا أستطيع أف أدؿ عمى واحد بالذات، (الصيف)يوجد ناس في كانتوف في 

.  6القضية يقوؿ عنيا رسؿ أنّيا تتعمؽ بأفراد واقعييف حاضريف
، (--ىنالؾ )أو ، (موجود--- )فتتخذ الصورة  (موجود)إفَّ القضية  الوجودية عند رسؿ ىي ما يكوف محموليا 

نّما : (الناس موجودوف)خذ القضية . قد نملأ المكاف الحالي بحدّ عاـ أو باسـ عمـ لا تقرّر وجوداً واقعياً لمنوع الإنساني وا 
سقراط )كأف تقوؿ ، فإف عكرت عمى قيمة مناسبة لممتغيّر ىػ ، صادقة أحياناً  (ىػ إنساف)تعني فقط أفَّ دالة القضية 

                                                 
 .191ص، المنطق الرمزي نشأتو وتطوره. محمود فيميزيدان، - 1
. 267ص، فمسفة برتراند رسل.  محمد ميرانرشوان،- 2
. 195-192ص، المنطق الرمزي نشأتو وتطوره. محمود فيميزيدان، - 3
 .226ص، نفس المرجع - 4
. 265ص، فمسفة برتراند رسل.  محمد ميرانرشوان،- 5
. 522ص، 1984، بيروت، المؤسسة العربية لمدراسات والنشر، 1الموسوعة الفمسفية ج.  عبد الرحمنبدوي،- 6
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فحيف نقوؿ إفَّ القضية صادقة أحياناً فإنّنا لا نقرّر . وكانت تمؾ الدالة صادقة أحياناً ، كانت القضية صادقة (إنساف
نّما نعني أنّيا قد تكوف صادقة إذا وجدت قيمة لممتغير فإذا لـ نعكر عمى ىذه القيمة كانت ، وجوداً واقعياً لأي شيء وا 

. مكؿ لمدالة الكاذبة دائماً ذلؾ لأنّو لا وجود فعلًا ليذا النوع مف الحيواف (ىػ حصاف مقرف)فالدالة ، دالة القضية كاذبة
نّما يُسند إلى ، ويخمص رسؿ في ىذا التحميؿ إلى أفَّ الوجود في القضية الوجودية لا يُسند إلى أفراد في الواقع وا 

وقد رأى رسؿ أفَّ القضية الوجودية إذا كاف موضوعيا اسـ .  ويعني أفَّ ىذه الدالة ممكنة، دالة القضية الصادقة أحياناً 
فيي ليست صادقة ولا كاذبة ولكنيا بلا  (قيصر موجود)أو  (يوكانت موجود)فإذا أخذت القضية ، عمـ فلا معنى ليا

. معنى وتدؿّ عمى سوء استخداـ المغة
فاستخداـ اسـ العمـ يحمؿ في ، فمكي تستخدـ اسماً يجب أف نكوف عمى وعي مباشر بما يشير إليو ىذا الاسـ

فالقضية الوجودية إذا كاف . فإنّنا لـ نُضؼ إلى يوكانت صفة جديدة (يوكانت موجود)فحيف نقوؿ ، طياتو وجود مسمّاه
. موضوعيا اسـ عمـ فلا معنى ليا

ىنالؾ )بمعنى أنّو حيف نقوؿ ، وقد رأى رسؿ أفَّ الوجود يحمؿ صنؼ لا عمى عضو فيو أو عدة أعضاء
لكنّنا ، فإنّنا لا نعني أككر مف تقرير أفَّ لصنؼ الناس أو الفلاسفة معنى يمكف التفكير فيو( ىنالؾ فلاسفة)أو  (آدميوف

. 1لا نتضمف في ذلؾ أف نقرر وجوداً واقعياً لأفراد
: الواقعة وعلاقتيا بالقضية- ثانيالاً 

فالقضية ىي الجممة الإخبارية التي تحتمؿ الصدؽ أو . التفكير البشري ينحؿّ بشكؿ ما إلى مجموع قضايا
. الكذب

. 2أمّا الواقعة حسب تعريؼ رسؿ ليا فيي ذلؾ الشيء الذي يجعؿ قضية ما صادقة أو كاذبة
فمكؿّ قضية واقعة مناظرة ليا تكوف عمى أساسيا القضية إمّا ، فالعلاقة بيف الوقائع والقضايا ىي علاقة تناظر

وىذا ما يسميو ، فإذا قمت مكلًا السماء تمطر فإفَّ  حالة الطقس ىي التي تجعؿ قولي صادقاً أو كاذباً . صادقة أو كاذبة
نّما تعبّر عنيا العبارة بأكمميا. رسؿ بالواقعة فالتعبير الكبير عف . فالواقعة بيذا الشكؿ ليس ما يعبّر عنيا اسـ وحيد وا 

كما أفَّ الوقائع ليست مف اختراع أفكارنا بؿ ىي موضوعية ومستقمة عف أفكارنا ، الواقعة لابدَّ أف يتضمّف دائماً عبارة
جزء مف العالـ الواقعي وأفَّ معظـ أقوالنا إنّما تقصد التعبير عف )فالوقائع كما يقوؿ رسؿ . وتنتمي إلى العالـ الموضوعي

. 3(تمؾ التي ستكوف عف العالـ الخارجي، الوقائع
: ويصنّؼ رسؿ الوقائع كلاكة أنواع مف التصنيؼ

تعبّر عف واقعة  (كؿّ إنساف فاف)، تعبّر عف واقعة جزئية (ىذا أبيض): إمّا أف تكوف الواقعة جزئية أو عامة- 1
. عامة

سقراط مؤسّس )بينما ، تعبّر عف واقعة موجبة (سقراط فيمسوؼ): إمّا أف تكوف الواقعة موجبة أو سالبة- 2
. ومف كّـَ نقوؿ أفَّ القضية كاذبة، لا تعبّر عف واقعة (الفمسفة المادية

ويسمّي رسؿ . أو تتعمؽ بأشياء عامة، إمّا أف تتعمؽ الوقائع بالأشياء الجزئية والصفات والعلاقات الجزئية- 3
. (وقائع عامة عمومية تامة )ىذا الصنؼ الأخير

                                                 
 .229-227ص، المنطق الرمزي نشأتو وتطوره.  محمود فيميزيدان،- 1
. 234ص، فمسفة برتراند رسل. رشوان، محمد ميران-  2
. 236ص، نفس المرجع-  3
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لكف يبدو أفَّ رسؿ أراد ، ونلاحظ أفَّ التصنيؼ الأوؿ والكالث متداخلاف إذ كلاىما يتحدث عف وقائع عامة
. 1بالتصنيؼ الكالث أف يبرز الوقائع المنطقية

: وجية نظر رسل من القضية الحممية الأرسطية- ثالثالاً 
يعتبر المناطقة التقميديوف أفَّ القضية الحممية ىي أبسط صورة لمتقرير أو الإنكار وىي تقوـ بذلؾ دوف أف تتقيد 

فقد صنّؼ المنطؽ التقميدي ىذه القضية الحممية . بؿ يكوف الحكـ فييا مطمقاً وبعيداً عف كؿّ قيد، بأي شرط مف الشروط
ورأى أفّ القضية الكمية وجودية أي ، تصنيفاً رباعياً إلى قضية كمية موجبة وكمية سالبة وجزئية موجبة وجزئية سالبة

. تنطوي عمى تقرير وجود واقعي لأفراد موضوعيا
فقد نظر رسؿ إلى القضية ، إلّا أفّ رسؿ اختمؼ في موقفو مف القضية الحممية عف موقؼ المناطقة التقميدييف

وأنّيا لا  تقرر ، وأنّيا في حقيقتيا شرطية متصمة، وأنّيا تنطوي عمى علاقة بيف محمولات، الكمية عمى أنّيا ليست حممية
وقد أضاؼ رسؿ إلى ىذه النقاط السابقة أفَّ التصنيؼ الرباعي التقميدي لمقضية الحممية لا يعبر عف . وجوداً واقعياً 

نّما تنحؿ ىذه الصورة إلى ما ىو أبسط منيا، أبسط صور القضايا فأبسط . 2ووضح ذلؾ في سياؽ دالة القضية، وا 
أي ، وىي التي يكوف فييا لفرد مف الأفراد صفة معينة (القضايا الذرية)القضايا في نظره ىي تمؾ التي يطمقوف عمييا 

ىذه الوردة )ومف أمكمة ىذه القضايا . (بعض)أو  (كؿ)ولا تشمؿ عمى لفظ ، التي يكوف موضوعيا فرداً واحداً معيناً 
فالفرؽ ىنا كبير بيف أف تدخؿ فرداً  في الفئة التي ينتمي إلييا وبيف أف تدخؿ فئة في فئة (. سقراط فيمسوؼ)و  (حمراء
. أخرى

فالصورة التي أخذت في اعتبارىا الأبسط في المنطؽ الصوري التقميدي ىي بعيدة كؿّ البعد عمّا تكوف وكمّيا 
. 3تتضمف تأكيدات عمى القيـ أو بعض القيـ لدالة القضايا المركبة

لنرى مقدار بعده ، ونتناوؿ الآف بعض ما تصوّره المنطؽ التقميدي فيما أسماه بالقضية الكمية والقضية الجزئية
ىذه عند المنطؽ : (كؿ ص ىي ؾ)ولنضرب لذلؾ مكلًا ىذه الصورة الرمزية لمقضية الكمية ، عف التحميؿ الصحيح

لكف انظر إلييا نظرة . ولا يمكف أف تنحؿ إلى ما ىو أبسط منيا، القديـ قضية مف أبسط الأوليات التي ينحؿ إلييا الفكر
عمى  ]( ىي أ1س): وحدىا يمكف تحميميا إلى دالة قضية ىي (ص)ستجد أفَّ ، قائمة عمى التحميؿ في دالة القضية

وحدىا يمكف تحميميا إلى ( ؾ)وكذلؾ تجد أفَّ ، [ رمز لجزئية واحدة  و أ رمز لصفة تصؼ تمؾ الجزئية1اعتبار أفَّ س
 في تحميمنا 1 ىنا ىي نفس الجزئية التي رمزنا ليا بالرمز س1عمى اعتبار أفَّ الجزئية س ]( ىي ب1س):دالة قضية ىي

 ىي 1س)فإفّ دالة القضية ، (إنساف)تدؿّ عمى ( كؿ ص ىي ؾ)في صورة القضية الكمية ( ص)فمو كانت ، [لمعنى ص
( ؾ)كّـ لو كانت ، ((متصؼ بصفة الإنسانية (سقراط مكلاً ) 1الفرد المعني س))يكوف معناىا ([ ص)التي حممنا بيا  ](أ

(. (سيموت (سقراط)1الفرد المعني س))يكوف معناىا  ( ىي ب1س)فإفَّ دالة القضية التي نحمّميا ، (فاف)تدؿّ عمى 
  :معناىا (كؿ ص ىي ؾ)وبناء عمى ذلؾ تكوف الصورة الرمزية 

 4(ىو قوؿ صادؽ دائماً {  [ ىي ب1س]يمزـ عنيا  [ ىي أ1س] }:قولنا)

                                                 
.  177ص، المنطق الرمزي نشأتو وتطوره. زيدان، محمود فيمي- 1
 .224ص، نفس المرجع- 2
. 168ص، مدخل إلى فمسفة الرياضيات.  برتراندرسل،- 3
 .183ص، 1المنطق الوضعي ج.  زكي نجيب محمود،- 4
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مف أبسط الأوليات التي  (كؿ ص ىي ؾ)فالمنطؽ التقميدي بناء عمى ىذا التحميؿ أخطأ عندما اعتبر القضية 
ينحؿ إلييا الفكر، حيث أف ما يدؿ عمى عجز المنطؽ التقميدي في التحميؿ مف وجية نظر المنطؽ الرمزي الحديث ىو 

كؿّ إنساف )فيو مكلًا يعتبر أف القضية  ( ىي ب1س)قضية مف نفس الصورة التي عمييا  (كؿ ص ىي ؾ)ظنّو بأفَّ 
( كؿّ إنساف فاف)مع أنّو قد تبيّف لنا مف التحميؿ السابؽ أفَّ عبارة ، (سقراط فاف)مف نفس الصورة التي عمييا  (فاف

. ( ىي ب1س)صورتيا ىي ( سقراط فاف)بينما عبارة ( {[ ىي ب1س]يمزـ عنيا دائماً  [ ىي أٍ 1س] }): صورتيا ىي
: 1نذكر الآف صياغة رسؿ لمقضايا الحممية التقميدية الأربعة

 تترجـ إلى الصيغة  (كؿ إنساف فاف)أو  (كؿ ص ىي ؾ)القضية الكمية الموجبة  -
(. بالنسبة إلى كؿّ فرد فإنّو إذا كاف يوجد فرد ما مما يكوف إنساف فيو إذف فاف: )وتعني ((  (ى ذсى د) (ؾ) ))

تترجـ إلى الصيغة  (لا إنساف خالد)أو  (لا ص ىي ؾ)القضية الكمية السالبة  -
(. بالنسبة لكؿّ فرد فإنّو إذا كاف فرد ما إنساناً فمف يكوف خالداً )وتعني  ((  (ىذ - сى د) (ؾ) )) 

:  تترجـ إلى الصيغة (بعض العمماء مخمصوف)أو (بعض ص ىي ؾ)القضية الجزئية الموجبة - 
.  (يوجد فرد واحد عمى الأقؿ مما يتصؼ بالعمـ والإخلاص معاً )وتعني  (( (ىذ. ى د) (حػ) ))
: تترجـ إلى (بعض المتعمميف ليسوا فضلاء)أو  (بعض ص ليس ؾ)القضية الجزئية السالبة -
. (يوجد فرد واحد عمى الأقؿ ممّا يتصؼ بالعمـ لكنو لا يتصؼ بالفضيمة)وتعني  (( (ىذ. - ى د) (حػ) ))

إنّنا نلاحظ مف خلاؿ ىذه الصياغة أف القضايا الجزئية تحوي السور الوجودي وكابت الربط ولا تنطوي عمى 
صيغة الشرط ذلؾ لأنيا تقرر وجوداً واقعياً لموضوعيا، بينما الكميات تحوي السور الكمي وكابت التضمف الذي ينطوي 

عمى شرط ومف كـ لا تقرر وجوداً واقعياً لموضوعيا، فالاختلاؼ واضح عند رسؿ بيف صياغتو لمقضية الجزئية 
.  وصياغتو لمقضية الكمية

: حساب القضايا عند رسل- رابعالاً 
 (وايتيد)و  (رسؿ)مف المعروؼ أفّ فريجو ىو الذي وضع مبادئ حساب القضايا كّـ ظير بصورتو الحالية عند 

وبرأي رسؿ أفّ وصؼ ىذا الموضوع بأنّو نظرية القضايا غير دقيؽ تماماً لأنّو في الواقع  (برنكبيا ماتيماتيكا)في كتابيما 
حساب )لذلؾ يسمييا أصحاب البرنكبيا ، نظرية تتعمؽ بالطريقة التي تكوف بيا القضية مستدلّاً عمييا مف قضية أخرى

وتعني كممة حساب ىنا الحساب المنطقي الذي يتناوؿ القضايا بدلًا . 2أحياناً أخرى( نظرية الاستنباط)أحياناً و (القضايا
كما ، وترمز المتغيرات ىنا إلى قضايا لا إلى حدود، في صورة رمزية خالصة وفي صورة متغيرات وكوابت، مف الأعداد

.  3ترمز الكوابت إلى العلاقات بيف تمؾ القضايا
 :دوال الصدق البسيطة - أ

فإذا عمـ مكلًا . دواؿ الصدؽ ىي التي تتفؽ عمى أفَّ قيمة صدقيا تعتمد فقط عمى ما في القضايا مف متغيرات
فدالة . 4أو عدـ الاتفاؽ أو المزوـ، عمـ صدؽ أو كذب السمب أو الانفصاؿ أو العطؼ (ؾ،ؽ)أو ، صدؽ أو كذب ؽ 

. 1الصدؽ ىي دالة قضية تتألؼ مف مفاىيـ صورية خالصة أي تتألؼ مف الكوابت المنطقية والمتغيرات القضائية

                                                 
 .224المنطق الرمزي نشأتو وتطوره، ص. زيدان، محمود فيمي- 1
. 62ص، المدخل إلى المنطق الرمزي.  محمد ميرانرشوان،- 2
 .204ص، لمنطق الرمزي نشأتو وتطوره.  محمود فيميزيدان،- 3
 .161، ص1980محمد مرسي أحمد، مؤسسة سجل العرب، القاىرة، . ترجمة د، مقدمة لمفمسفة الرياضية. برتراندرسل، - 4



 ناصيؼ                                                                                            حساب القضايا في منطؽ برتراند رسؿ

228 

وتتألؼ دالة الصدؽ في برنكبيا مف صيغة رمزية لقضية مركبة بحيث تتوقؼ قيمة صدقيا عمى قيمة صدؽ كؿ 
وتعتمد تمؾ القواعد عمى المعنى الذي نعطيو لمكابت ، ويحكـ ىذه القيمة قواعد معينة، قضية مف القضايا التي تؤلفيا

.        2المنطقي الوارد في ىذه القضية المركبة أو تمؾ
: وأبسط ىذه الدوال
وتكوف كاذبة عندما تكوف ، إنّيا تمؾ الدالة لػ ؽ التي تكوف صادقة عندما تكوف ؽ كاذبة (لاػ ؽ)ػ الدالة السالبة 

قيمة )ىو  (الصدؽ)أي أفّ  (قيمة صدقيا)ومف المناسب أف نتكمـ عف صدؽ قضية أو كذبيا عمى أنّو . ؽ صادقة
. وىكذا فإفّ لا ػ ؽ ليا قيمة الصدؽ المقابؿ لػ ؽ، قيمة صدؽ القضية الكاذبة( الكذب)و، القضية الصادقة (صدؽ

وكذلؾ عندما تكوف ؾ ، وىذه دالة قيمة صدقيا الصدؽ عندما تكوف ؽ صادقة (ؽ أو ؾ)ػ دالة الانفصاؿ 
. ولكف قيمة صدقيا ىو الكذب إذا كاف كلا ؽ و ؾ كاذبتيف، صادقة

لّا كاف الكذب قيمة ، ؾ صادقتيف،وىذه يكوف الصدؽ قيمة صدقيا عندما يكوف كلا ؽ (ؽ و ؾ)ػ دالة العطؼ  وا 
. صدقيا

وىو كذلؾ انفصاؿ سمب ؽ ،  وىذا ىو سمب العطؼ (ؾ ليس كلاىما صادقيف، ؽ )ػ دالة عدـ الاتفاؽ أي 
وقيمة صدقيا تكوف . وقيمة صدقيا تكوف الصدؽ عند كذب ؽ وكذلؾ عند كذب ؾ. (لاػ ؽ أو لاػ ؾ)أي ، وسمب ؾ

. الكذب عند صدؽ كلا ؽ و ؾ
ويجب أف نفيـ ىذا بأوسع معنى يسمح لنا باستنتاج صدؽ .(إذا ؽ إذف ؾ)أو  (ؽ تستمزـ ؾ)ػ دالة المزوـ أي  

ؽ تستمزـ )بعبارة أخرى . ((إما أف تكوف ؽ كاذبة أو ؾ صادقة)وىكذا نؤوليا عمى أنَّيا تعني . ؾ إذا عممنا صدؽ ؽ
وتكوف الكذب إذا ، وكذلؾ إذا كانت ؾ صادقة، وقيمة صدقيا ىي الصدؽ إذا كانت ؽ كاذبة، ((لاػ ؽ أو ؾ: )تعني (ؾ

. ؾ كاذبة،كانت ؽ صادقة
ويختمؼ السمب عف الدواؿ الأربع . والمزوـ، وعدـ الاتفاؽ، والعطؼ،والانفصاؿ، السمب: عندنا إذف خمس دواؿ

ولكف تتفؽ جميع الدواؿ عمى أفَّ قيمة ، الأخرى في أنّو دالة لقضية واحدة في حيف أفَّ الدواؿ الأخرى ىي لقضيتيف
.  صدقيا تعتمد فقط عمى ما في القضايا مف متغيرات

إذ يمكننا ، حيث يمكننا تعريؼ بعضيا بحدود البعض الآخر. وىذه الدواؿ الخمسة المذكورة ليست كمّيا مستقمة
مبادئ )والكابتاف المختاراف في كتاب . أف نأخذ كابتيف منيما بوصفيما فكرتيف أوليتيف ليتّـ تعريؼ الكوابت الأخرى

ويُعرّؼ عدـ الاتفاؽ بأنّو (. لاػ ؽ أو ؾ)ىما السمب والانفصاؿ وعندئذ يُعرّؼ المزوـ بأنّو  (الرياضيات
. 3والعطؼ بأنّو سمب عدـ الاتفاؽ،  (لاػ ؽ أو لاػ ؾ) 

أبدى ملاحظات عمى ىذا الكتاب _ الذي يأخذ بالفكرتيف الأوليتيف_لكفّ شيفر بعد نشر برنكبيا ماتيماتيكا 
 (عدـ الاتفاؽ)وىذا الكابت ىو ما أطمؽ عميو اسـ ، موضّحاً أفّ في إمكاننا أف نضع كابت واحد فقط بدلًا مف كابتيف

وعمى أساس ىذه الفكرة نستطيع . (ؾ/ؽ)وصورة الدالة غير المتفقة تكوف عمى الوجو التالي  (/)ويُشار إليو بالرمز 
 :تعريؼ جميع دواؿ الصدؽ عمى النحو التالي

 

                                                                                                                                                    
 .62ص، مقدمة في المنطق الرمزي. رشوان، محمد ميران- 1
 .185ص، المنطق الرمزي نشأتو وتطوره. زيدان، محمود فيمي- 2
 157-156ص، المدخل إلى فمسفة الرياضيات. انظر أيضالاً رسل، برتراند. 161-160ص، مقدمة لمفمسفة الرياضية. برتراندرسل، - 3
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. (ؽ/ؽ)ويعني عدـ اتفاؽ القضية مع نفسيا أي : النفي- 1 
. (ؾ/ؾ)/(ؽ/ؽ)وىو عدـ اتفاؽ لاػ ؽ و لاػ ؾ أي : الانفصاؿ- 2
. (ؾ/ؾ)/أي ؽ، ويعني عدـ اتفاؽ ؽ و لاػ ؾ: المزوـ- 3
. (ؾ/ؽ))/(ؾ/ؽ)ويعني سمب عدـ الاتفاؽ أي : العطؼ- 4

وعمى . وبالتالي مف المقدمات التي يبدأ بيا نسقنا الاستنباطي، وبيذه الطريقة يمكننا أف نقمّؿ عدد الأفكار الأولية
عاـ  (مقدمة في الفمسفة الرياضية)وفي كتابو  (برنكبيا)في الطبعة الكانية مف  (شيفر)رحّب باقتراح  (رسؿ)الرغـ مف أفَّ 

. 1 ولكف يبدو أنّو لـ يكف مقتنعاً تماماً برأي شيفر1919
 :المزوم المادي والمزوم الصوري-  ب

. يرجع الفضؿ إلى رسؿ في التمييز بيف المزوـ المادي والمزوـ الصوري عمى نحو دقيؽ
أعني أيّة قضية مف أيّة قضية أخرى . فالمزوـ المادي عند رسؿ يسمح بأف نستنبط أيّ شيء مف أيّ شيء آخر

نّما بالنظر إلى الصدؽ والكذب وحدىما مع شرط جوىري واحد ىو أف يمتنع مع ىذا استنباط  دوف النظر إلى المواد وا 
الكذب مف الصدؽ لأفّ ىذا الشرط المقيد ىو وحدة الشرط الجوىري في كؿّ استنباط سميـ يحتاج إليو العمـ ولا يمكف 

وقد توّصؿ رسؿ إلى ذلؾ التعريؼ بتفسير التضمف عمى أساس النفي و . إغفالو لكي يصبح العمـ المستنبط ممكناً 
ولا حاجة بنا كما يقوؿ رسؿ بعد ذلؾ إلى خاصية أخرى ، (لا ؽ أو ؾ)معناه  (ؽ تتضمف ؾ)فقاؿ أفّ . الفصؿ معاً 

. 2(المقدـ كاذباً أو التالي صادقاً )لتعريؼ التضمف المادي فيو يكتفي بأف يكوف 
أو أفَّ كلّاً مف القوليف يمزـ عف ، (سقراط إنساف)يمكف أف تُستنبط مف  (4=2+2)فميس مف المسمـ بو عادة أف 

ففي اعتقاد رسؿ أفَّ السبب الرئيسي في ترددنا في الاعتراؼ بيذا النوع مف المزوـ ىو تعمّقنا بالمزوـ . (سقراط مكمث)
. 3وتكوف ماكمة حقّاً أماـ العقؿ حتى عندما يكوف الكلاـ صراحة عف المزوـ المادي، وىو فكرة أككر ألفة لدينا، الصوري

أمّا فيما يختص بالمزوـ أو التضمف الصوري فيو كما يدؿّ اسمو استنباط يستند إلى صورة القضايا لا إلى قيمتيا 
والظروؼ التي يتأتى فييا مكؿ ىذا الاستنباط ىي التي تحددىا علاقة ما بيف . مف حيث الصدؽ أو الكذب المادييف

مكلًا إذا عممنا أفّ القضية ؽ ىي الكمية الموجبة . صورة ؽ وصورة ؾ بقطع النظر عف الصدؽ والكذب في كؿّ منيما
فّ  (ؽ تتضمف لا ؾ)وؾ الكمية السالبة فإنّنا نستطيع القوؿ بأفَّ  دوف حاجة بنا إلى معرفة سابقة  (ؾ تتضمف لا ؽ)وا 

كما نستطيع أف نقوؿ ىنا أفّ التضمف ، بالصدؽ والكذب في كؿّ مف الطرفيف المذيف يقوـ بينيما التضمف الصوري
. ؾ،صحيح دائماً بفضؿ الصورة وحدىا ميما كانت القضايا المعينة التي يمكف أف تعوض بدلًا عف المتغيريف ؽ

، ؾ تتضمف ؿ، إذا كانت ؽ تتضمف ؾ: مكاؿ آخر أككر ألفة عندنا عف التضمف الصوري ىو مكاؿ مبدأ القياس
فتمؾ قضية صادقة في نفسيا صدقاً مستقلًا عف كؿّ القضايا المحددة ذات المعنى التي يمكف أف . فإفَّ ؽ تتضمف ؿ

. ؿ وكذلؾ عمّا نعممو عف صدقيا وكذبيا،ؾ،تعوّض بدلًا عف المتغيرات ؽ
ؾ ، وىو لا يدّعي بأفَّ ؽ تتضمف ؾ. (---فػ --- إذا )وىذا  النوع مف التضمف تعبر عنو المغة بصيغة 

. 4((إذا كاف الأمر كذلؾ فإفَّ ؽ تتضمف ؿ)تتضمف ؿ تضمّناً فعمياً بؿ يقوؿ 
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نّما يقوـ بيف عبارات فييا  فالتضمّف الصوري لا يقوـ بيف قضايا محددة أي يمكف أف يقاؿ ليا صادقة أو كاذبة وا 
متغيرات وىذه المتغيرات ظاىرية فحسب أي لا يتوقؼ عمييا صدؽ أو كذب تمؾ العبارات كما ىو الشأف في المتغيرات 

ولمّا . فتمؾ العبارات ذات المتغيرات الظاىرية صادقة دائماً ميما عوّضنا مف قيـ بدلًا عف المتغيرات فييا. الحقيقية
إذف التضمف . فإفَّ رسؿ أدخميا في زمرة الدواؿ القضائية (سقراط إنساف)كانت تمؾ العبارات ليست قضايا محددة مكؿ 

، أي بفضؿ الصورة وحدىا (دائماً صادقة في نفسيا)ولكنّيا دالة تمتاز بميزة طريفة وىي أنّيا  (دالة قضائية)الصوري 
ويمكف بالتعويض ، لأنّو مع كوف ؽ ىو متغيرات إلّا أنّيا متغيرات ظاىرية فحسب فلا يتوقؼ عمييا صدؽ الدالة

. 1الحصوؿ بدلًا منيا عمى قضايا معينة محددة تقوـ بينيا علاقات تضمّف مادي فحسب
: أمّا الفرؽ بيف النوعيف فيوضّحو رسؿ في المكاؿ الآتي

ذا كانت ، فإذا كانت الرابعة صحيحة كانت الخامسة صحيحة كذلؾ، القضية الخامسة لإقميدس تنتج مف الرابعة وا 
فيذا مَكَؿٌ عمى المزوـ المادي لأفَّ كلّاً مف القضيتيف كابت مطمؽ لا تتوقؼ . الخامسة باطمة كانت الرابعة باطمة كذلؾ

ؾ ،فالقضية الرابعة تقرر إذا كانت ؽ، ولكف كلّاً مف القضيتيف تقرر لزوماً صوريّاً . في معناىا عمى تعييف قيمة لمتغير
. ؾ،ؾ  مكمكيف يحققاف شروطاً أخرى معينة وأفَّ ىذا المزوـ صحيح لجميع قيـ ؽ،كاف ؽ، مكمكيف يحققاف شروطاً معينة

فالمزوـ الصوري الداخؿ . والقضية الخامسة تقرر أنّو إذا كاف ؽ مكمكاً متساوي الساقيف كانت زاويتا قاعدة ؽ متساويتيف
وبصفة عامة يمكف . 2في كؿلٍّ مف ىاتيف القضيتيف أمر جد مختمؼ عف المزوـ المادي القائـ بيف القضيتيف بأكمميما

اعتبار المزوـ المادي حالة خاصة مف المزوـ الصوري نحصؿ عمييا بوضع قيمة كابتة لممتغير أو المتغيرات الداخمة في 
 . 3المزوـ الصوري

ولكفّ التضمّف المادي ىو موضوع القضايا ، ونوعا التضمف كما يقوؿ رسؿ ضرورياف لدراسة حساب القضايا
وليذا فقد وصؼ ، المنطقية وحدىا في حيف أفَّ التضمف الصوري موضوع الرياضيات بالذات وينظـ جميع قضاياىا

فتجنشتيف تمميذ راسؿ القضايا الرياضية بأنّيا توتولوجيا وىو لفظ يعني أفَّ القضايا الرياضية قضايا صادقة دائماً عمى 
نّما ىي صادقة  أساس الصورة وحدىا لأنّيا كمّيا قضايا تضمّف صوري لا تقوؿ شيئاً معيناً بالذات عف عالمنا الواقعي وا 

كّـ لكونيا أيضأ ذات متغيرات ظاىرية فحسب لا يتوقؼ عمييا صدؽ أو كذب، في كؿّ العوالـ الممكنة
4 .

 :النسؽ الاستنباطي في حساب القضايا- ج
فالاستنباط عممية ننتقؿ عف طريقيا مف . مف المعروؼ أفّ أساس حساب القضايا أو دواؿ الصدؽ ىو الاستنباط

ولكننا لف نعتبر مكؿ ىذه . معرفة قضايا معينة وىي المقدمات المنطقية إلى معرفة قضايا أخرى معينة وىو الاستنتاج
بمعنى إذا وجدت علاقة بيف المقدمات المنطقية والاستنتاج والذي يحؽّ لنا ، العممية استنباطاً منطقياً إلّا إذا كاف صحيحاً 

ف الاستنباط يقوـ عمى علاقة المزوـ فعندما تكوف القضية ؾ . الاعتقاد بو إذا عممنا أفّ المقدمات المنطقية  صحيحة وا 
وكؿّ نسؽ استنباطي لابدَّ أف تنطوي مقدماتو عمى ككير مف خواص المزوـ ، ؾ (يمزـ عنيا)نتيجة لمقضية ؽ نقوؿ إفَّ ؽ 

. بالقدر الذي يجعؿ مف عممية الاستنباط عممية مشروعة بالضرورة
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وعدد ، وعدد معيف مف التعريفات، تبدأ نظرية حساب القضايا عند رسؿ بوضع عدد معيف مف الحدود الأولية
قواعد )مع الاستعانة بما يسمّى  (نظريات)نستنبط منيا قضايا أخرى نسمييا ، معيف كالث مف المقدمات الأولية

(. قواعد الاستدلاؿ)أو  (الاشتقاؽ
والنظريات أو المبرىنات ، وقواعد معينة يتّـُ عمى أساسيا الاستنباط، فالنسؽ الاستنباطي يتألؼ إذاً مف مقدمات

. المنطقية
: مقدمات النسؽ الاستنباطي- 1- ج
: الحدود الأولية أو الأفكار الأولية- 1

وقد رأى أصحاب البرنكبيا أف يبدأ النسؽ الاستنباطي بفكرتيف لا معرفتيف ، نسمييا أولية لأنّنا نأخذىا بلا تعريؼ
نّما لأنّيما أككر . ىما السمب والفصؿ جعموا ىاتيف الفكرتيف أوليتيف لا لأنّو تسندىما ضرورة منطقية أو أساس قبمي وا 

. 1وضوحاً وبساطة مف غيرىما الأفكار
. (القضية كاذبة)كاف معناىا  (ؽ~ )فإذا قمنا  (~)ويرمز لمسمب في ىذه العلاقة 
كاف معناىا أفَّ قضية واحدة عمى الأقؿ مف ىاتيف  (ؾνؽ)فإذا قمنا  (ν)ويرمز لمفصؿ في ىذه العلاقة 

ذا قمنا ، القضيتيف صادقة . كاف معناىا قولنا إمّا ؽ أو ؾ قوؿ كاذب( ( ؾνؽ)~ )وا 
: التعريفات- 2

في كؿّ نسؽ منطقي كما ىو الحاؿ في كؿّ نسؽ رياضي ىناؾ مجموعة مف التصورات التي لابدَّ مف تعريفيا 
فقد قدّـ رسؿ مجموعة مف التعريفات التي يقوـ عمييا نسقو الاستنباطي وتقوـ ىذه التعريفات عمى الفكرتيف . تعريفاً دقيقاً 

فمف خلاليما يمكننا تعريؼ الكوابت ، الأوليتيف المتيف سممنا بيما مف قبؿ باعتبارىما أفكاراً أولية وىما النفي والانفصاؿ
. الأخرى

فإنّنا نستطيع الأف أف ندخؿ عف طريقيما كوابت  (النفي والانفصاؿ )فممّا كنّا قد سمّمنا بيذيف الكابتيف الأولييف 
ويتّـ ذلؾ  بتعريؼ ىذه الكوابت الأخرى عف طريؽ الكابتيف اللامعرفيف، أخرى في نسقنا المنطقي

2 .
: نقدـ الآف ىذه التعريفات في صور رمزية

 (ؾ ~νؽ ~)~= ؾ .ؽ:   1تعريؼ
كاذبة أو  (ؽ)صادقتاف مساوٍ لقولنا إنّو مف الكذب أف يقاؿ إمّا  (ؾ)والقضية  (ؽ)قولنا إفّ القضية : وتقرأ ىكذا

. كاذبة (ؾ)
 (ؾ~ . ؽ )~ =  ؾ νؽ ~=  ؾ cؽ :  2تعريؼ

 (ؾ)كاذبة أو تكوف  (ؽ)مساوٍ لقولنا إنّو إمّا أف تكوف  (ؾ)يمزـ عنيا القضية  (ؽ)قولنا إفّ القضية : وتقرأ ىكذا
تكوف كاذبة في  (ؾ)تكوف صادقة والقضية  (ؽ)وىو مساو أيضاً لقولنا إنّو مف الكذب أف يقاؿ إفّ القضية ، صادقة

. وقت واحد
 ؽ cؾ . ؾcؽ =  ؾ Ξؽ :  3تعريؼ

يمزـ  (ؾ)وأيضاً  (ؾ)يمزـ عنيا  (ؽ)متساويتاف مساوٍ لقولنا إفَّ  (ؾ)و (ؽ)قولنا إفّ القضيتيف : وتقرأ ىكذا
مف الكابتيف الأولييف  (العطؼ والمزوـ)وىذا ىو تعريؼ التكافؤ الذي تّـَ عمى أساس الكابتيف المشتقيف . 1(ؽ)عنيا
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ومعنى ذلؾ أفَّ تعريفنا لمتكافؤ ىنا لـ يخرج عف الكابتيف الأولييف . (2)و (1)عف طريؽ التعريفيف  (الانفصاؿ والنفي)
ويمكؿ أحد المبادئ التي يقوـ عمييا ، وىذا أمر ىاـ في النسؽ الاستنباطي، والكوابت المشتقة منيما عف طريؽ التعريؼ

. 2النسؽ
أو القضايا الأولية  (المسممات)المصادرات - 3  

فالأمر ىنا . ىي فئة مف القضايا نسمـ بصحتيا تسميماً ونتخذىا أساساً لإقامة البرىاف عمى غيرىا مف القضايا
فمصاحب النسؽ المنطقي ػ شأنو في ذلؾ شأف صاحب النسؽ الرياضي ػ الحرية في اختيار ، اختياري إلى حدّ بعيد

بؿ ىناؾ في الواقع ، ولكف لا يعني ذلؾ بالطبع أفّ اختيار المصادرات أو المسممات لا يخضع لأي شروط. مصادراتو
فيجب أف يتوفر في المصادرات عند أصحاب البرنكبيا . 3بعض الشروط التي لابدَّ مف مراعاتيا عند اختيارنا لمصادراتنا

: ما يمي
وألّا تتناقض مع ما يشتؽ منيا مف ، وأف تكوف خالية مف التناقض فيما بينيا، أف تكوف قميمة العدد ما أمكف

وأف تكوف المجموعة كافية ، وأف تكوف كؿّ منيا مستقمة عف الأخرى بمعنى ألّا تشتؽ إحداىا مف الأخرى، نظريات
. 4لإمكاف اشتقاؽ قضايا صادقة منيا

: وىي خمس مصادرات (برنكبيا)وسوؼ نذكر الآف قائمة المصادرات المذكورة في كتاب 
 (تحصيؿ حاصؿ)ؽ    .с. ؽνؽ :     1مصادرة 
وىذا ىو المبدأ المعروؼ باسـ . تكوف صادقة (ؽ)فإفّ القضية  (إمّا ؽ أو ؽ)إذا صدؽ قولنا : وتقرأ ىكذا

. (تحصيؿ الحاصؿ)
 (مبدأ الإضافة) ؾ   νؽ.с.ؾ : 2مصادرة 
وبعبارة . صادقة (ؾ)صادقة أو  (ؽ)صادقة فإنّو يصدؽ تبعاً لذلؾ قولنا إمّا (ؾ)إذا كانت القضية : وتقرأ ىكذا

لأنّو ماداـ معنى أداة البدائؿ ػ التي ىي ، أخرى إذا صدقت قضية أمكف أف تضاؼ إلييا أية قضية أخرى بأداة البدائؿ
إذا : ومكاؿ ذلؾ. فلا ينفي صحة أحد البديميف أف نضيؼ إليو بديلًا آخر، ػ ىو أفّ أحد البديميف عمى الأقؿ صحيح (أو)

إمّا أف يكوف المطر ىاطلًا أو تكوف الشمس ): كاف مف الصدؽ أيضاً أف نقوؿ، صادقاً  (المطر ىاطؿ)كاف قولنا 
. وىذا ما يسمى بمبدأ الإضافة. (طالعة

. (مبدأ التبديؿ)ؽ   νؾ.с. ؾνؽ : 3مصادرة 
 (ؾ)صادقة قولًا صحيحاً فإنّو يمزـ عف ذلؾ صدؽ قولنا إمّا  (ؾ)صادقة أو  (ؽ)إمّا : إذا كاف قولنا: وتقرأ ىكذا

ىي  (أو)علاقة البدائؿ التي نعبر عنيا بأداة : وبعبارة أخرى، وىذا ما يسمّى بمبدأ التبديؿ. صادقة (ؽ)صادقة أو 
كما يمكف أف تقرأ مف ، يمكف أف تقرأ مف طرؼ البداية إلى طرؼ النياية (أو)فأيّ عبارة ترد فييا أداة ، علاقة تماكمية

. دوف أف يتغير الموقؼ مف حيث الصدؽ، طرؼ النياية إلى طرؼ البداية
( مبدأ الترتيب   )(ؿνؽ)νؾ.с.( ؿνؾ)νؽ : 4مصادرة 
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فذلؾ ، صادقة (إمّا ؾ أو ؿ)صادقة أو تكوف العبارة القائمة  (ؽ)إمّا أف تكوف : إنّو إذا صدؽ قولنا: وتقرأ ىكذا
وىذا ىو مبدأ . صادقة (إمّا ؽ أو ؿ)صادقة أو تكوف العبارة القائمة  (ؾ)إمّا أف تكوف : يقتضي صدؽ قولنا أيضاً 

. (أو بيف الحدود)الترتيب بيف القضايا 
 (مبدأ الزيادة) ؿ   ν ؽ с ؾ νؽ: с. ؿсؾ : 5مصادرة 
إفّ إضافة أي بديؿ إلى المقدـ والتالي : بعبارة أخرى. ( ؿνإمّا ؽ)يمزـ عنيا  (إمّا ؽ أو ؾ)إفّ عبارة : وتقرأ ىكذا

فكوف الإنساف إمّا ، إذا كاف الجدّ يمزـ عنو الغنى: ومكاؿ ذلؾ. معاً في القضية الشرطية لا يغير مف صدؽ ىذه القضية
. 1ويسمّى ىذا المبدأ بمبدأ الزيادة. ذكي أو مجد يمزـ عنو إمّا ذكي أو غني

، وكانت المصادرة الرابعة موضع نزاع الباحكيف (برنكبيا ماتيماتيكا)ىذه ىي المصادرات الخمس التي نجدىا في 
إذ ذىب بعض الباحكيف إلى أفّ وجود ىذه الصيغة بيف الأوليات مف شأنو أف يجعؿ عممية الاستنباط بالنسبة لمنظريات 

. 2وىذا ما قبمو رسؿ و وايتيد ىنا، أككر سيولة
: قواعد الاستنباط- 2-ج

فالبرىنة عمى أية نظرية مف نظريات النسؽ إنّما . تتّـ عممية الاستنباط وفؽ قواعد معينة تُسمّى بقواعد الاستنباط
.  تتّـ وفؽ ىذه القواعد مف المقدمات التي ذكرناىا
في القضايا الأولية وىما قاعدة التعويض وقاعدة الاستنتاج  (أو نظريات)يضع برنكبيا قاعدتيف لاستنباط قضايا 

 . (أو قاعدة إكبات التالي)
، ػ القاعدة الأولى ىي قاعدة التعويض ومؤداىا أنّو في كؿّ صيغة مف صيغ المنطؽ يمكف أف تعوّض قضية ما

 νؽ)لتكف مكلًا القضية . بقضية أخرى تعادليا أو بصيغة أخرى تعادليا أيضاً رغـ اختلاؼ الرموز، حيكما توجد القضية
في صدقيا أو كذبيا فنحصؿ بتطبيؽ قاعدة التعويض عمى القضية ( ؽ)معادلة لمقضية ( ؿ)ولتكف أيضاً القضية  (ؾ
. وىذا مكاؿ لتعويض قضية منفردة بقضية منفردة تعادليا. ( ؾνؿ )

ولتكف أيضاً صيغة  (ؽ)لتكف مكلًا القضية . ولكف يمكف أيضاً تعويض قضية في داخؿ صيغة بقضية تعادليا
فإنّو يمكف التعويض عف ؽ بيذا القانوف نفسو في داخؿ صيغة القانوف فنحصؿ عمى  (ؽ – νؽ )قانوف الكالث المرفوع 

: ما يأتي
  (ؽ – νؽ ) - ν (ؽ – νؽ )

. والخلاصة في ىذه القاعدة ىي أنّو إذا تعادلت قضيتاف فإنّو يمكف تعويض إحداىما بالأخرى
ف لـ : (أو قاعدة إكبات التالي)قاعدة الاستنتاج : ػ القاعدة الكانية وىي قاعدة مستعممة في العموـ الرياضية وا 

وعممت أيضاً أنّو تمزـ عنيا بالتضمف قضية أخرى مكؿ  (ؽ)ومؤداىا أنّؾ إذا سمّمت بصدؽ قضية ولتكف . يُصرّح بيا
بمفردىا كقضية صادقة ويمكف وضع ىذه القاعدة في الصورة الرمزية  (ؾ)فإنّؾ تستطيع أف تستنتج ممّا تقدّـ كبوت  (ؾ)

: الآتية
ؽ 
 ؾ сؽ 

 _____
                                                 

 .359-357ص، المنطق الوضعي.  زكي نجيبمحمود،- 1
. 167ص، مقدمة في المنطق الرمزي. رشوان، محمد ميران- 2
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 1                                 ق                                 
. ىذه ىي مقدمات نسقنا الاستنباطي وقواعد الاستنباط التي بمقتضاىا تتّـ البرىنة عمى النظريات

: النظريات أو المبرىنات- 3-ج
ينتقؿ أصحاب البرنكبيا بعد وضع اللامعرفات والتعريفات والمصادرات وما يمزـ عنيا إلى اشتقاؽ نظريات 

: وسوؼ نقتصر عمى بعض ىذه النظريات. منطقية أو صيغ صادقة صدقاً منطقياً 
ؽ   ~ сؾ . с.ؾ  ~ сؽ  :  1نظرية 

 (لا ػ ؽ)تستمزـ  (ؾ)فإفَّ  (لا ػ ؾ)تستمزـ  (ؽ)إذا كانت : وتقرأ ىكذا
: البرىاف

( 3بمقتضى مصادرة )ؽ  ~νؾ~  . с. ؾ  ~ νؽ ~ 
( 2بمقتضى تعريؼ )ؾ   ~сؽ = ؾ  ~νؽ~لكف  

( 2بمقتضى تعريؼ )ؽ  ~сؾ = ؽ  ~νؾ ~وكذلؾ  
ؽ                  وىو المطموب     ~сؾ  . с. ؾ  ~с إذف   ؽ 

 ؿ сؽ . с.  ؾсؽ : с.  ؿсؾ  :    2نظرية 
  (ؿ)فلا بدّ أف يمزـ عنيا كذلؾ  (ؾ)يمزـ عنيا  (ؽ)فإنّو إذا كانت  (ؿ)تستمزـ  (ؾ)إذا كانت :  وتقرأ ىكذا

: البرىاف
( 5مصادرة ) ؿ    νؽ  . с.  ؾ νؽ  . с.  ؿ с ؾ 

: ينتج (ؽ)مكاف  (ؽ~)وبوضع 
 ؿ  νؽ ~  . с.  ؾ νؽ ~  : с.  ؿ с ؾ 

( 2بمقتضى تعريؼ ) ؾ   сؽ =  ؾ νؽ ~لكف    
( 2أيضاً بمقتضى تعريؼ  ) ؿ  сؽ =  ؿ νؽ ~وكذلؾ   
.  ؿ    وىو المطموبсؽ . с.  ؾсؽ : с.  ؿсإذف   ؾ 
 ؿ   сؽ  . сؾ  : с:  ؿ сؾ  . сؽ  :    3نظرية 

 (ؾ)فإفَّ ذلؾ كمّو يستمزـ أف تكوف القضية  (ؿ)يمزـ عنيا  (ؾ)تقتضي أفّ  (ؽ)إذا كانت القضية :  وتقرأ ىكذا
 (ؿ)يمزـ عنيا  (ؽ)مما يقتضي أفَّ 
: البرىاف

( 4مصادرة     )( ؿνؽ) νؾ  . с . ( ؿνؾ ) νؽ 
: ينتج (ؾ)مكاف  (ؾ~ )و  (ؽ)مكاف   (ؽ~ )وبوضع 

 ( ؿνؽ ~ ) νؾ ~  . с . ( ؿ νؾ ~ ) νؽ   ~ 
( 2بمقتضى تعريؼ ) ؿ    сؾ =  ؿ νؾ ~ لكف   
( 2بمقتضى تعريؼ ) ؿ  сؽ =  ؿ νؽ ~ وكذلؾ  
 ( ؿсؽ ) νؾ ~  . с . ( ؿсؾ ) νؽ ~ إذف   
( 2بمقتضى تعريؼ ) ؿ  сؾ  . сؽ  = ( ؿсؾ ) νؽ ~ لكف   

                                                 
 .179ص، أصول المنطق الرياضي.  محمد ثابتالفندي،- 1



 Tishreen University Journal. Arts and Humanities Series 2016( 5)العدد  (38) الآداب والعموـ الإنسانية المجمد مجمة جامعة تشريف 

235 

( 2أيضاً بمقتضى تعريؼ ) ؿ  сؽ  . сؾ  = ( ؿсؽ ) νؾ ~ وكذلؾ  
 ؿ сؽ  . сؾ  : с:  ؿ сؾ  . сإذف   ؽ 

 1    وىو المطموب
ؽ  – с (ؽ  – сؽ ) :   4نظرية 

. ىي صيغة قانوف الخمؼ وىي صيغة القراءة لأنيا تقوؿ إذا تضمّنت القضية ؽ كذبيا فيي كاذبة
:  البرىاف

: البرىاف عمييا يبدأ بالالتجاء إلى المسممة الأولى وىي
 ؽ с ( ؽ νؽ )   

: ؽ بدلًا مف ؽ  فنحصؿ عمى الصيغة الآتية– فنعوض فييا 
( 1)ؽ       – с (ؽ  - νؽ - )

وىي النتيجة لأنّيا عيف القضية  (2)تعريؼ التضمف فسنحصؿ عمى الصيغة  (1)فإذا طبقنا عمى ىذه القضية 
.  المطموب برىانيا

: فبتطبيؽ التعريؼ المذكور وىو
 ؾ   تع  νؽ ~ =  ؾ с     ؽ 

نحصؿ عمى ما يأتي 
وىو المطموب     (2)ؽ        – с (ؽ  – сؽ )  
 

( ( ؿсؽ ) с ( ؿсؾ )) с ( ؾсؽ )  :   5نظرية 
 (ؿ)لابدّ أف يمزـ عنيا  (ؽ)فإفَّ  (ؿ)يمزـ عنيا  (ؾ)إذا كانت ؽ تستمزـ ؾ فإنّو إذا كانت : وتقرأ ىكذا
: البرىاف

ؽ - يبدأ البرىاف بتعويض . البرىاف ىنا مصحوب بشرح طويؿ قدمو محمد كابت الفندي غير وارد عند رسؿ
: ؾ بدلًا مف ؾ في المسممة الرابعة وىي– بدلًا مف ؽ وكذلؾ 

 ( ( ؿνؽ ) νؾ ) с ( ( ؿνؾ  ) νؽ  )
: فنحصؿ منيا بذلؾ التعويض عمى

 ( ( ؿνؽ - ) ν (ؾ- ) ) с ( ( ؿνؾ - ) νؽ - )
: كّـ بتطبيؽ تعريؼ التضمف عمى ىذه الصيغة نحصؿ عمى

( 1(       )( ؿсؽ ) сؾ ) ) с( ( ؿсؾ ) сؽ ))
: ؽ بدلًا مف ؽ في المسممة الخامسة وىي- كّـ بتعويض 

( ( ؿνؽ ) с ( ؾνؽ )) с ( ؿсؾ )
: نحصؿ بالتعويض عمى

( ( ؿνؽ - ) с ( ؾνؽ - )) с ( ؿсؾ )
                                                 

. 125-123ص،1980،القاىرة،مكتبة اونجمو المصرية،الطبعة الخامسة،2المنطق الوضعي ج. زكي نجيبمحمود، - 1
.   361-360ص، 1المنطق الوضعي ج. وانظر أيضالاً محمود، زكي نجيب
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: وباستعماؿ تعريؼ التضمف أيضاً عمى نفس الوتيرة نحصؿ مف القضية السابقة عمى التوتولوجيا الآتية
(   2(     )( ؿсؽ ) с ( ؾсؽ )) с ( ؿсؾ )

بدلًا مف ؾ كّـ   ( ؾcؽ )بدلًا مف ؽ كّـ  ( ؿcؾ )وبتعويض  (1)كّـ بالرجوع إلى 
: بدلًا مف ؿ نحصؿ عمى الصيغة الطويمة الآتية ( ؿcؽ )
( 3([   )( ؿсؽ ) с ( ؿсؾ )) с ( ؾсؽ )] с([ ( ؿсؽ ) с ( ؾсؽ )) с ( ؿсؾ )]

وتطبيؽ ىذه . التي بيّنا أنّيا توتولوجيا (2) ب حيث أ ىي عيف الصيغة  cوىذه الصيغة ىي نموذج لمقاعدة أ
: ونعني بذلؾ (3)ىو ما يسمح لنا بإكبات ب التي ىي  (قاعدة الاستنتاج)القاعدة 
([ ( ؿсؽ ) с ( ؿсؾ )) с ( ؾ сؽ )]

. 1والتي تصبح توتولوجيا وىو المطموب برىانو
ومف الملاحظ في جميع ما أوردناه مف نظريات . ىذه كانت نماذج في النظريات التي قدّميا رسؿ في البرنكبيا

. أنّيا اعتمدت عمى تعريؼ المزوـ المادي القائـ عمى الانفصاؿ والنفي وىما المصادرتاف المتاف استخدميما رسؿ
 

: اوستنتاجات والتوصيات
: تبيف لنا مف خلاؿ ما تقدـ النقاط التالية

. الفضؿ الذي قدمو رسؿ في إضافة القضية الذرية إلى المنطؽ الرمزي وربط صدقيا أو كذبيا بالواقعة الفعمية_ 
لـ يتضح تعريؼ القضية بأنيا الحكـ الذي يحتمؿ الصدؽ والكذب حتى جاء رسؿ وربط بيف القضايا _ 

. والوقائع، فمكؿ قضية واقعة مناظرة ليا تكوف عمى أساسيا القضية إما صادقة أو كاذبة
التمييز المنطقي الحاسـ الذي قدمو رسؿ بيف اسـ العمـ والمحموؿ، فمكي نفيـ اسـ ما يجب أف نكوف عمى _ 

نما نحتاج فقط  معرفة مباشرة بالجزئية التي يسمييا ىذا الاسـ، أما في فيـ المحموؿ لسنا محتاجيف لمكؿ ىذه المعرفة وا 
أف نفيـ معنى إسنادنا المحموؿ إلى شيء ما، فالمحموؿ ىو تصور ما يمكف إضافتو إلى الموضوع، والتصور ىو الذي 
يقوـ بوظيفة المحموؿ، أما اسـ العمـ فلا يمكننا استخدامو أبداً كمحموؿ ويتلاقى مع الجوىر الأرسطي في أنو الموضوع 

.  الحقيقي لمحمؿ وأنو الذي لف يكوف محمولًا في قضية
القضية الشخصية ىي القضية الحممية بالمعنى الدقيؽ، أما القضية الكمية عمى حد تعبير رسؿ ليست حممية _ 

نما ىي في حقيقتيا شرطية متصمة لا تقرر إلا أف مقدميا يستمزـ تالييا، أي أنيا لا تقرر وجود  كما ظف التقميديوف وا 
. واقعي لأفراد موضوعيا ولا تعني أككر مف مجرد الشرط

نما يمكف رده إلى لغة دالة _ التصنيؼ الرباعي لمقضية الحممية ليس أبسط صور القضايا كما ظف التقميديوف، وا 
. القضية عمى حد تعبير رسؿ

الاختلاؼ الواضح عند رسؿ بيف صياغتو لمقضية الجزئية وصياغتو لمقضية الكمية، حيث أنو يوضح مف _ 
خلاؿ ىذه الصياغة أف القضايا الجزئية تقرر وجوداً واقعياً لموضوعيا لذلؾ غابت صيغة الشرط عنيا، بينما القضايا 

.  الكمية لا تقرر وجوداً واقعياً لموضوعيا لذلؾ صيغت في شرط
                                                 

تمَّ  (5)والنظرية رقم (4)ويجب الإشارة إلى أنّو في النظرية رقم . 182-180ص، أصول المنطق الرياضي.  محمد ثابتالفندي،- 1
التي كان قد وضعيا زكي  (ل،ك،ق)التي كان قد وضعيا محمد ثابت الفندي بالمتغيرات القضائية  (و،ىـ،ن)استبدال المتغيرات القضائية 

 .نجيب محمود وذلك لكي تكون المتغيرات القضائية واحدة في النظريات التي قمنا بعرضيا
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التمييز الدقيؽ الذي قدمو رسؿ بيف المزوـ الصوري والمزوـ المادي، فالمزوـ الصوري يقوـ بيف دالات قضايا _ 
بينما يقوـ المزوـ المادي بيف قضايا، والمزوـ الصوري مرتبط بالمعنى العادي لكممة المزوـ بينما المزوـ المادي غير 

. مرتبط بالمعنى العادي
توضيح وتحميؿ الكوابت والمتغيرات والقضايا المركبة التي كانت نواة لتطوير نظرية حساب القضايا التي _ 

.    وضعيا رسؿ في نسؽ استنباطي محكـ لـ نعيده مف قبؿ
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